Etude d’une fraction rationnelle - Exercice r2-01
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Indication : Reporter la détermination des zéros de f a la fin de I’étude. Déterminer la
valeur numérique du zéro de f a la précision de 4+0.05

Liste d’exercices corrigés: études de fractions rationnelles
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Corrigé
Quotient (ou partie polynomiale) = 2

Reste 1— 2?2

Dénominateur x3
Ensemble de définition de f: z <0ouz >0

-3 + 22
fay=—1
négatif pour | —v/3 <z <0oul <z < V3
Signe(f’(z)) :| nul pour r=—v3ouzr=+3
positif pour r < —/3ouz >3
2(—6+ 2
f”(l‘) — _%

négatif pour | —v/6 <z < 0 ou z > V6
Signe(f”(x)) :| nul pour r=—6our=+6
positif pour |z < —v6 ou 0 < x < V6

Candidat(s) extremum(s) : {(=v/3,2 (9+v3)),(V3,-2(-9+V3))}
Candidat(s) extremum(s) : {(—1.73205,2.3849), (1.73205,1.6151)}
Candidat(s) point(s) d’inflexion : {(—\/6, 2+ %) : <\/6, 2— %)}
Candidat(s) point(s) d’inflexion : {(—2.44949, 2.34021), (2.44949, 1.65979) }
Asymptote verticale : © =0

Du coté +oo, asymptote horizontale y= 2

Du coté -0o, asymptote horizontale y= 2
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La détermination du zéro de la fonction peut se faire avec une méthode numérique, par
exemple avec la méthode de la bissection.

Tableau de variations

x Lo N(6) N(3) -0.657 0 V3) V@6) o

sgn(f'(x)) +++0—-—-— -0+ + +

sgn(f''(x)) +0—-——-——-——-- +++ 0 —

2.38 0
-/ :
var(f(x)) \é/ 0 1 6?\

1.61
-0

sgn(f(x) +++++ 0 — ++ ++ +

La détermination du signe de la fonction peut se faire par une méthode graphique, en
observant le tableau de variations.

Graphique




